Dritter Abschnitt.
§. 21.
Ein allgemeines und immer giiltiges • Kennzeichen fiir die Convergenz einer Reihe, im Grunde nur eine andere Formulirung der Definition der Convergenz, ist folgendes.
2. Die Reihe (1) convergirt, wenn die Summe
(4)                        Qn,m == Q"n+l ~\~ ^« + 2 ~\~ '" ~\~ 0>n + m
dem absoluten Werthe nach kleiner wird als eine beliebig kleine Grosse o>, wenn n und n -\- m beide grosser sind als eine hinlanglich grosse Zahl JV 1).
§. 21. Unbedingte Convergenz.
Wenn die Glieder der Reihe a0, %, a2 ... alle positiv sind, so ist immer sn ~^> s«_i, und es sind nur zwei Falle mb'glich, entweder: sn wachst niit n iiber alle Grenzen, die Summe der Reihe ist unendlich, oder: sn nahert sich mit un-begrenzt wachsenden n von unten her einer end-lichen Grenze A: die Reihe ist convergent. Wir fiihren folgende Beispiele an:
') Zum Beweis volliger Uebereinstimmung von 1. und 2. sei fiir den mathematischen Leser Folgendes bemerkt. Zunachst ist ohne Weiteres klar, dass, wenn sn nach der Definition 1. convergirt, die Bedingung 2. be-friedigt sein muss, da ja die Schwankungen von sn um den Grenzwerth A mit unendlich wachsenden n unendlich klein werden miissen.
Ist nun die Bedingung 2. erfullt, so ist i'iir eine beliebige Zahl # nur eines von beiden moglich.
a)  Wie gross auch N sei, es giebt immer noch Werthe von n > JV, fiir die sn > ^ wird (Zahlen a).
b)  Man kann N so gross annehmen,  dass, wenn n > N ist, immer sn <! z (Zahlen 6).
Man sieht nun, dass, wenn entweder nur Zahlen a oder nur Zahlen 6 existiren, die Bedingung 2. nicht befriedigt sein kann. Denn ist pn m ab-solut kleiner als to, so kann sn^_m nicht grosser als sn 4- o> und nicht kleiner als sn — to werden. Es muss also, wenn 2. erfullt ist, sowohl Zahlen a als Zahlen & geben, und zugleich ist jedes a kleiner als jedes &. Die Zahlen a und I werden nach dem Princip der Stetigkeit, wie es von Dedekind formulirt ist (Stetigkeit und irrationale Zahlen, Braunschweig 1872, 1892) durch einen Grenzpunkt A von einander geschieden, und wenn 2. befriedigt ist, so sind fiir ein hinlanglich grosses IV alle SM zwischen A — to und A -j- o> enthalten, wie klein auch <a sein mag.ng1033\fs20 Von Dr. Oskar Sdilomilch,}\par \pard \plain \cbpat0 {\cf0\f1\cchs0\lang1033\fs20 K. S. Geheimrath a. D., Mitglied der KCnigl. Sa.chsisohen Gesellschaft der Wissen-}\par \pard \plain \cbpat0 {\cf0\f1\cchs0\lang1033\fs20 schaften zu Leipzig, der KOniglicli Schwedisoken Akademie zu Stockholm, der Kaiserlioh}\par \pard \plain \cbpat0 {\cf0\f1\cchs0\lang1033\fs20 Loopoldinisohen Akademie etc.}\par \pard \plain \cbpat0 {\cf0\f1\cchs0\lang1033\fs20 In zwei Banden.    Mit Holzstichen.    gr. 8.   geh.}\par \pard \plain \cbpat0 {\cf0\f1\cchs0\lang1033\fs20 Brster Band.    Fiinfte verbesserte Auflage.   Preis  9  A}\par \pard \plain \cbpat0 {\cf0\f1\cchs0\lang1033\fs20 Zweiter Band.    Vierte Auflage.    Preis 9 A}\par \pard \plain \cbpat0 {\cf0\f1\cchs0\lang1033\fs20 Leltfaden}\par \pard \plain \cbpat0 {\cf0\f1\cchs0\lang1033\fs20 fur die}\par \pard \plain \cbpat0 {\cf0\f1\cchs0\lang1033\fs20 Vorlesungen liber darstellencle Geometrie}\par \pard \plain \cbpat0 {\cf0\f1\cchs0\lang1033\fs20 an  der Herzoglichen Technischen Hochschule zu Braunschweig}\par \pard \plain \cbpat0 {\cf0\f1\cchs0\lang1033\fs20 von}\par \pard \plain \cbpat0 {\cf0\f1\cchs0\lang1033\fs20 Professor Dr. Reinhold Miiller. Als Manuscript gedruckt.}\par \pard \plain \cbpat0 {\cf0\f1\cchs0\lang1033\fs20 Mit in den Text eingedruckten Atbildungen.   gr. 8.   geh.   Preis '2,50 A.}\par \pard \plain \cbpat0 {\cf0\f1\cchs0\lang1033\fs20 Grundztige der Ausgleichungsrechnung.}\par \pard \plain \cbpat0 {\cf0\f1\cchs0\lang1033\fs20 Blementar entwickelt von}\par \pard \plain \cbpat0 {\cf0\f1\cchs0\lang1033\fs20 Dr.  Oh.  August Vogler,}\par \pard \plain \cbpat0 {\cf0\f1\cchs0\lang1033\fs20 Professor an der landwirtkschaftlichen HochschulQ zu Berlin, gr. 8.   geh.   Preis 6 A}\par }ti ('urnln   WiUii'tiiiiiiB. uu Hrw,U(i\hich\af0\loch\af0\dbch\f2\cchs0 \'ab\hich\af0\dbch\af2\loch\f0\cchs0 chwt'ln.}\par \pard \plain \cbpat0 {\cf0\f2\cchs0\lang1033\fs20 Viorto luuKoarboitote und vormohrto AullaK\hich\af0\loch\af0\dbch\f2\cchs0 \'ab\hich\af0\dbch\af2\loch\f0\cchs0 .}\par \pard \plain \cbpat0 {\cf0\f2\cchs0\lang1033\fs20 Sammlung- von Formeln}\par \pard \plain \cbpat0 {\cf0\f2\cchs0\lang1033\fs20 dcr roiiuui uutl niipfowainltiMt}\par \pard \plain \cbpat0 {\cf0\f2\cchs0\lang1033\fs20 M a t h o ni a t i k}\par \pard \plain \cbpat0 {\cf0\f2\cchs0\lang1033\fs20 von  Dr.  W.  Ij&Hka.}\par \pard \plain \cbpat0 {\cf0\f2\cchs0\lang1033\fs20 Mit, dri'i TalVln.    ^r. n.    I'n-iH gch. '^d &t g-cli. in HiillitViiiiv: HH J(,}\par }\cchs0 \'95\hich\af0\dbch\af1\loch\f0\cchs0      ,7'  \hich\af0\loch\af0\dbch\f1\cchs0 \'95\hich\af0\dbch\af1\loch\f0\cchs0    . ./'\hich\af0\loch\af0\dbch\f1\cchs0 \'ab\hich\af0\dbch\af1\loch\f0\cchs0 ,}\par \pard \plain \cbpat0 {\cf0\loch\af0\hich\af0\dbch\f1\cchs0\lang1033\fs20 \'ab\hich\af0\dbch\af1\loch\f0\cchs0    I   \hich\af0\loch\af0\dbch\f1\cchs0 \'bb\hich\af0\dbch\af1\loch\f0\cchs0 '       I    /; '}\par \pard \plain \cbpat0 {\cf0\f1\cchs0\lang1033\fs20 " '\hich\af0\loch\af0\dbch\f1\cchs0 \'ab\hich\af0\dbch\af1\loch\f0\cchs0 '   '       '}\par \pard \plain \cbpat0 {\cf0\f1\cchs0\lang1033\fs20 /*\hich\af0\loch\af0\dbch\f1\cchs0 \'ab\hich\af0\dbch\af1\loch\f0\cchs0 ,}\par }000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000180200c0000380000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000180300600001c000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000018030030000060000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000180180380000380000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000001801801800001c0000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000001800800800000e0000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000001800c0060000038000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000001800c006000001c0000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000018004003000000f0000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000010004003000000780000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000100060010000003c0000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000100060018000000c000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000010002000c0000007000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000010003000e000000180000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000001000300060000000c000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000100010003000000070000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000001000100018000000380000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000010001800080000001c00000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000100018000c0000000700000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000100008000c000000038000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000010000c000600000000c000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000010000c000300000000e000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000010000600010000000030000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000100006000180000000180000000000000000000000000000000000000000000000000000000000001000020000c00000000a0000000000000000000000000000000000000000000000000000000000001000020000c0000000030000000000000000000000000000000000000000000000000000000000001000030000600000000180000000000000000000000000000000000000000000000000000000000010000300006000000000e0000000000000000000000000000009000000000000000000000000000010000180003000000000300000000000000000000000000000198000000000000000000000000000100001800010000000001800000000000000000000000000000fc000000000000000000000000000100000800018000000000e00000000000000000000000000001f000000000000000000000000000010000080000c00000000070000000000000000000000000000180000000000000000000000000000100000c0000c0000000003800000000000000000000000000018000000000001e6ecd59d141a0120100023e7c5468000018000e000c0400000000000000000000008e000000007cfefffdfffbfbfbfbf13f7f7efefefdf9fdfdfdfffefefffcfdf9f9fc0c3c407f37047e00000000fefe689859f9fbd3f0f13f7c361cfcfdf9fdb9fdf9fefc7dfcf9f9f9fccefe627e3f6c7c00000000000000000000000000010000060000100000000000e0000000000000000000000000006000000000000000000000000000010000030000080000000000700000000000000000000000000060000000000000000000000000000100000300000c0000000000380000000000000000000000000074000000000000000000000000000100000380000600000000000e000000000000000000000000007e200000000000000000000000000100000180000600000000000700000000000000000000000000e23000000000000000000000000001000001800003000000000003c0000000000000000000000000401800000000000000000000000001000000800001000000000000c0000000000000000000000000001c00000000000000000000000001000000c0000180000000000030000000000000000000000000000c00000000000000000000000001000000c00000c000000000001c000000000000000000000000000000000000000000000000000001000000400000c000000000000c000000000000000000000000000000000000000000000000000001000000600000600000000000020000000000000000000000000000000000000000000000000000030000006000006000000000000180000000000000000000000000000000000000000000000000000300000060000020000000000000c0000000000000000000000000000000000000000000000000000300000060000030000000000000700000000000000000000000000000000000000000000000000003000000200000180000000000001800000000000000000000000000000000000000000000000000030000003000001c0000000000001c00000000000000000000000000000000000000000000000000030000003000000e000000000000060000000000000000000000000000000000000000000000000003000000100000060000000000000300000000000000000000000000000000000000000000000000030000001800000200000000000001800000000000000000000000000000000000000000000000000300000018000003000000000000006000000000000000000000000000000000000000000000000003000000080000018000000000000030000000000000000000000000000000000000000000000000030000000c0000008000000000000010000000000000000000000000000000000000000000000000030000000c0000008000000000000004000000000000000000000000000000000000000000000000030000000c00000060000000000000070000000000000000000000000000000000000000000000000300000006000000600000000000000080000000000000000000000000000000000000000000000003000000020000003000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000030000000300000010000000000000003000000000000000000000000000000000000000000000000300000003000000180000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000003000000030000000c0000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000003000000010000000c000000000000000300000000000000000000000000000000000000000000000300000001800000060000000000000003000000000000000000000000000000000000000000000003000000008000000200000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000030000000080000003000000000000000010000000000000000000000000000000000000000000000300000000c0000001800000000000000018000000000000000000000000000000000000000000000300000000c000000180000000000000000e00000000000000000000000000000000000000000000030000000040000000c00000000000000007000000000000000000000000000000000000000000000300000000600000006000000000000000038000000000000000000000000000000000000000000003000000006000000060000000000000000060000000000000000000000000000000000000000000030000000060000000300000000000000000600000000000000000000000000000000000000000000100000000300000001800000000000000000c0000000000000000000000000000000000000000000100000000100000001800000000000000000e0000000000000000000000000000000000000000000100000000100000000c00000000000000000300000000000000000000000000000000000000000001000000001800000004000000000000000000400000000000000000000000000000000000000000010000000018000000060000000000000000006000000000000000000000000000000000000000000100000000080000000300000000000000000070000000000000000000000000000000000000000001000000000c0000000100000000000000000018000000000000000000000000000000000000000001000000000c000000018000000000000000000c00000000000000000000000000000000000000000100000000040000000180000000000000000000000000000000000000000000000000000000000001000000000600000000c000000000000000000300000000000000000000000000000000000000000100000000060000000060000000000000000001c000000000000000000000000000000000000000010000000002000000006000000000000000000060000000000000000000000000000000000000000300000000020000000030000000000000000000300000000000000000000000000000000000000003000000000300000000300000000000000000000c0000000000000000000000000000000000000003000000000300000000180000000000000000000400000000000000000000000000000000000000030000000003000000001c0000000000000000000380000000000000000000000000000000000000030000000001000000000c00000000000000000001c0000000000000000000000000000000000000030000000001000000000600000000000000000000e00000000000000000000000000000000000000300000000018000000003000000000000000000001800000000000000000000000000000000000003000000000180000000030000000000000000000000000000000000000000000000000000000000030000000000c0000000018000000000000000000000006f00000000000000000000000000000000030000000000c0000000008000000000000000000000007f000000000000000000000000000000000300000000004000000000c0000000000000000000000033000000000000000000000000000000000300000000004000000000600000000000000000000040000000000000000000000000000000000003000000000060000000006000000000000000000000100c0000000000000000000000000000000003000000000060000000003000000000000000000000000e00000000000000000000000000000000030000000000200000000018000000000000000000000066000000000000000000000000000000000300000000003000000000080000000000000000000000730000000000000000000000000000000003000000000030000000000c0000000000000000000000630000000000000000000000000000000003000000000030000000000e000000000000000000000046000000000000000000000000000000000300000000001800000000060000000000000000000000660000000000000000000000000000000003000000000018000000000300000000000000000000000000000000000000000000000000000000030000000000080000000001800000000000000000000000000000000000000000000000000000000300000000000c0000000001800000000000000000000000000000000000000000000000000000000300000000000c0000000000c0000000000000000000000000000000000000000000000000000000030000000000040000000000e0000000000000000000000000000000000000000000000000000000030000000000040000000000200000000000000000000000000000000000000000000000000000000300000000000600000000003000000000000000000000000000000000000000000000000000000003000000000006000000000018000000000000000000000000000000000000000000000000000000030000000000030000000000180000000000000000000000000000000000000000000000000000000300000000000300000000000c000000000000000000000000000000000000000000000000000000030000000000030000000000040000000000000000000000000000000000000000000000000000000300000000000100000000000600000000000000000000000000000000000000000000000000000003000000000001800000000003000000000000000000000000000000000000000000000000000000030000000000018000000000030000000000000000000000000000000000000000000000000000000300000000000080000000000180000000000000000000000000000000000000000000000000000003000000000000800000000000c0000000000000000000000000000000000000000000000000000003000000000000c00000000000e0000000000000000000000000000000000000000000000000000003000000000000400000000000600000000000000000000000000000000000000000000000000000030000000000006000000000003000000000000000000000000000000000000000000000000000000300000000000060000000000030000000000000000000000000000000000000000000000000000003000000000000600000000000180000000000000000000000000000000000000000000000000000030000000000006000000000000c0000000000000000000000000000000000000000000000000000030000000000002000000000000c0000000000000000000000000000000000000000000000000000030000000000002000000000000600000000000000000000000000000000000000000000000000000300000000000030000000000006000000000000000000000000000000000000000000000000000003000000000000100000000000020000000000000000000000000000000000000000000000000000030000000000001000000000000300000000000000000000000000000000000000000000000000000300000000000018000000000001800000000000000000000000000000000000000000000000000003000000000000180000000000018000000000000000000000000000000000000000000000000000070000000000000c000000000000c000000000000000000000000000000000000000000000000000030000000000000c0000000000006000000000000000000000000000000000000000000000000000030000000000000c000000000000600000000000000000000000000000000000000000000000000003000000000000060000000000003000000000000000000000000000000000000000000000000000030000000000000600000000000018000000000000000000000000000000000000000000000000000300000000000002000000000000180000000000000000000000000000000000000000000000000003000000000000030000000000000c0000000000000000000000000000000000000000000000000003000000000000030000000000000e00000000000000000000000000000000000000000000000000030000000000000100000000000004000000000000000000000000000000000000000000000000000300000000000001800000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000003000000000000008000000000000300000000000000000000000000000000000000000000000000030000000000000080000000000001800000000000000000000000000000000000000000000000000300000000000000c0000000000001c00000000000000000000000000000000000000000000000000300000000000000c0000000000000c0000000000000000000000000000000000000000000000000030000000000000040000000000000600000000000000000000000000000000000000000000000000300000000000000400000000000003000000000000000000000000000000000000000000000000003000000000000006000000000000030000000000000000000000000000000000000000000000000030000000000000060000000000000380000000000000000000000000000000000000000000000000300000000000000300000000000000c0240000000000000000000000000000000000000000000000300000000000000300000000000000c0640000000000000000000000000000000000000000000000300000000000000100000000000000606600000000000000000000000000000000000000000000003000000000000001000000000000003046000000000000000000000000000000000000000000000030000000000000018000000000000030060000000000000000000000000000000000000000000000300000000000000080000000000000002600000000000000000000000000000000000000000000003000000000000000c0000000000000080c00000000000000000000000000000000000000000000003000000000000000c0000000000000000600000000000000000000000000000000000000000000003000000000000000400000000000000026000000000000000000000000000000000000000000000030000000000000006000000000000000260000000000000000000000000000000000000000000000300000000000000020000000000000002400000000000000000000000000000000000000000000003000000000000000200000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000030000000000000002070000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000300000000000000020300000000000000000000000000000000000000000000000000000000000003000000000000000303000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000030000000000000000030000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000300000000000000000300000000000000000000000000000000000000000000000000000000000003000000000000000003000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000030000000000000000030000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000300000000000000000300000000000000000000000000000000000000000000000000000000000003000000000000000003000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000030000000000000000070000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000300000000000000000300000000000000000000000000000000000000000000000000000000000003000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000030000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000300000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000003000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000030000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000300000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000003000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000030000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000300000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000003000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000030000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000300000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000003000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000030000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000300000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000003000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000030380000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000307c0000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000300c0000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000307c00000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000003078000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000030c000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000003040000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000030400000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000306000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000003020000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000030300000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000203c0000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000603e0000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000606400000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000006020000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000060000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000600000000000000000000000000000000000000000000000000000000000005000000070101000000030000000000}\par\pard \plain \li0\ri0\sb0\sa0{\pict\wmetafile8\picw1231\pich1016\picwgoal698\pichgoal576
